
 סדרות

𝑎0  סדרת המספרים מוגדרת על ידי. 1 = , ונוסחת הנסיגה  1−
0
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לכל ,  𝑛 ≥ . הראו כי 1

𝑎𝑛 ≥ 𝑛  לכל 0 ≥ 1.      

𝑎0  נגדיר. 2 = 1, 𝑎1 = 𝑎𝑛 וגם 2 = 4𝑎𝑛−1 − 𝑎𝑛−2 לכל 𝑛 ≥ זוגי של  -מצאו גורם ראשוני אי .2

𝑎2015. 

,(𝑎𝑛)נגדיר סדרות  . 3 (𝑏𝑛)   :באופן הבא𝑎1 = 1, 𝑏1 = 2, 

𝑎𝑛+1 =
1 + 𝑎𝑛 + 𝑎𝑛𝑏𝑛

𝑏𝑛
, 𝑏𝑛+1 =

1 + 𝑏𝑛 + 𝑎𝑛𝑏𝑛

𝑎𝑛
 

𝑎2022-הראו ש < 5 . 

,𝑖סדרת מספריים עבורה לכל   𝑎𝑛תהי . 4 𝑗 מתקיים ש - 

|𝑎𝑖+𝑗 − 𝑎𝑖 − 𝑎𝑗| ≤ 1 

,𝑖הוכיחו כי לכל  𝑗  מתקיים אי השוויון 
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𝑎1נגדיר סדרה ע"י  . 5 = 2 ,𝑎𝑛+1 = √𝑎𝑛 + 8 − √𝑎𝑛 +  . הוכיחו כי3

𝑛 ≤ ∑ 𝑥𝑖
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1נגדיר סדרה ע"י  . 6
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𝑎0  . נגדיר7 =
5
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𝑎𝑘 , וגם = 𝑎𝑘−1
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:𝑓פונקציה  . 8 (0,1) → )  מוגדרת ע"י (0,1) )
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0מקיימים   𝑏- ו 𝑎מספרים   < 𝑎 < 𝑏 < 𝑎0ע"י  𝑏𝑛-ו 𝑎𝑛. נגדיר סדרות 1 = 𝑎, 𝑏0 = 𝑏   ונסיגה

𝑎𝑛 = 𝑓(𝑎𝑛−1), 𝑏𝑛 = 𝑓(𝑏𝑛−1) הראו שקיים .𝑛 > 𝑎𝑛)עבורו   0 − 𝑎𝑛−1)(𝑏𝑛 − 𝑏𝑛−1) < 0. 

𝑎0נגדיר  טבעי,  𝑛יהי  . 9 =
1

2
𝑎𝑘-ו  = 𝑎𝑘−1 +

𝑎𝑘−1
2

𝑛
1. הוכיחו כי  −

1

𝑛
< 𝑎𝑛 < 1. 

𝑎1נגדיר סדרה  . 10 = 𝑎𝑛+1-ו 1 =
𝑎𝑛

2 +2𝑛

3𝑎𝑛
𝑛√. הוכיחו כי  − 1 ≤ 𝑎𝑛 ≤ √𝑛. 

,𝑎1. תהי 11 𝑎2, 𝑎3, 𝑛לכל  שלם חיובי עבורו 𝑠-סדרה של ממשיים חיוביים ו … > 𝑠 מתקיים ש - 

. 𝑎𝑛 = 𝑚𝑎𝑥 {𝑎𝑘 + 𝑎𝑛−𝑘|1 ≤ 𝑘 ≤ 𝑛 − 1} 

𝑙הוכיחו שקיים שלם חיובי    ≤ 𝑠 ו-𝑁   כך שלכל𝑛 ≥ 𝑁 מתקיים ש - 

. 𝑎𝑛 = 𝑎𝑙 + 𝑎𝑛−𝑙 


