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𝑓:ℝמצאו את כל הפונקציות  . 1 → ℝ   עבורן לכל𝑥, 𝑦 ∈ ℝ מתקיים ש- 

𝑓(𝑥) + 𝑓(𝑦) = 𝑓(𝑥𝑦) + 𝑓(𝑓(𝑥) + 𝑓(𝑦)) 

 

𝑛יהי  .  2 > ,𝑎1נתונים  שלם.    3 𝑎2, . . . , 𝑎𝑛   ש כך  𝑎𝑘-שלמים  ∈ {𝑘,−𝑘}   לכל 

1 ≤ 𝑘 ≤ 𝑛1  אינדקסים  שקיימים   יחו . הוכ ≤ 𝑘1, 𝑘2, . . . , 𝑘𝑛 ≤ 𝑛  ,לא בהכרח שונים ,

 עבורם הסכומים 

𝑎𝑘1 

𝑎𝑘1 + 𝑎𝑘2 

𝑎𝑘1 + 𝑎𝑘2 + 𝑎𝑘3 

… 

𝑎𝑘1 + 𝑎𝑘2 + 𝑎𝑘3+. . . +𝑎𝑘𝑛 

2𝑛  כולם שונים זה מזה מודולו + 2𝑛- מתחלק ב, והאחרון מביניהם 1 + 1  . 

ב  𝐴𝐵𝐶יהי  .  3 יסומן  במשולש  החסום  המעגל  מרכז  זווית,  חד  המעגל    𝐼- משולש  ומרכז 

ב יסומן  הקשת  𝑂-החוסם את המשולש  אמצע   .𝐵𝐶⏜    של החוסם  המעגל  שלא  𝐴𝐵𝐶של   ,

,𝐸נבחרו נקודות    𝑂𝐼. על הישר  𝑆- , תסומן ב𝐴מכילה את   𝐹  כך ש -𝐵𝐸  ו -𝐶𝐹    מאונכים

נחתך    𝐶𝑆-ל  𝐸- . האנך מ𝑋בנקודה    𝐴𝐵-ל  𝐹- מ  נחתך עם האנך  𝐴𝐶-ל  𝐸- . האנך מ𝑂𝐼- ל

,𝑋, הוכיחו כי  𝐵𝐶-ל  𝐼-היא עקב האנך מ  𝐷. אם  𝑌בנקודה    𝐵𝑆-ל  𝐹- עם האנך מ 𝑌, 𝐷 

 נמצאות על ישר אחד.  

 בהצלחה! 

 

 
 


