4. מרובע ABCD שאין לו צלעות מקבילות חסום במעגל. נתבונן בכל הזוגות של מעגלים שמשיקים זה לזה, כך שבאחד מהם AB הוא מיתר, ובשני CD הוא מיתר. נסמן את נקודת ההשקה של שני מעגלים כאלה ב-X. הוכח כי כל הנקודותX  מסוג זה נמצאות על מעגל אחד.
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פתרון ראשון. נתבונן בנקודת המפגש של הישרים AB ו-CD, שאותה נסמן ב-K. כידוע, 
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. זאת טענה ידוע שמתקיימת כאשר נקודות A,B,C,D על מעגל אחד, מוכיחים אותה עם חשבון זוויות פשוט ודמיון משולשים. טענה זאת מתקיימת גם בקטעים מכוונים, כלומר K נמצאת בתוך הקטע AB אם ורק אם היא נמצאת בתוך הקטע CD.

אנחנו נוכיח כי KX משיק לשני המעגלים ABX ו-CDX. זה שקול לכך שהוא משיק לאחד המעגלים, הרי למעגלים ב-X המשיק הוא משותף. נניח אחרת: הוא חותך את שני המעגלים. אזי לישר KX יש נקודות חיתוך נוספת Y אם המעגל ABX, ונקודת החיתוך הנוספת Z אם המעגל CDX. נשתמש באותה הטענה הידוע שהזכרנו 3 פעמים ונקבל: 
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, כלומר 
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 בקטעים מכוונים. אבל הנקודות Y, Z על אותו ישר, לכן הן מתלכדות.
זה לא יתכן: הרי X היא הנקודה המשותפת היחידה של שני המעגלים. לכן KX משיק למעגלים ABX, ולכן 
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, כלומר הוא ידוע מראש. כלומר X נמצא על מעגל מסוים שמרכזו K.
פתרון שני. בסימונים של הפתרון הקודם נתבונן אינברסיה עם מרכז ב-K שמעבירה את A ל-B ואת B ל-A. אינברסיה שומרת על נקודה נוספת E של מעגל ABCD, לכן היא מעבירה את המעגל ABCD לעצמה. לפיכך היא תעביר את C ל-D ואת D ל-C.
האינברסיה תעביר גם את המעגל ABX לעצמו. הרי יש על מעגל זה נקודה U שנשארת במקום, ולכן המעגל ABU חייב להישאר במקום. מאותה סיבה גם המעגל CDX נשאר במקום. לכן גם נקודת ההשקה שלהם היא X והיא נשארת במקום. לכן X נמצא על מעגל האינברסיה. 

זה מה שרצינו להוכיח: X נמצא על מעגל. 
הערה. ניתן לנסח את הפתרון גם באמצעות המרכז הרדיקלי של 3 המעגלים. AB, CD, והמשיק המשותף למעגלים ABX, CDX בנקודה X נפגשים בנקודה K כי הם הצירים הרדיקליים של מעגלים ABX, CDX, ABCD. דרגת K יחסית לכל המעגלים אותו דבר, והיא שווה מצד אחד ל-
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, ומצד שני ל-
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