1. כל המספרים הטבעיים מ-1 עד 2010 כתובים במעגל בסדר מסויים, ואם עוברים לאורך המעגל בכיוון השעון המספרים גדלים וקטנים לסירוגין. הוכח כי קיימים שני מספרים סמוכים שהפרשם זוגי.
פתרון. נניח בשלילה כי אין הטענה נכונה. כלומר יש סידור מעגלי 
[image: image1.wmf]122010

,,...,

aaa

 (בכיוון השעון) שהם עולים ויורדים לסירוגין וההפרש בין כל שניים עוקבים אי זוגי. 
בלי הגבלת הכלליות ניתן להניח כי 
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 אי זוגי. ליד כל זוגי יש אי-זוגי ולהפך, וכך נקבל ש- 
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זוגיים 
[image: image4.wmf]132009

,,...,

aaa

 אי זוגיים.
ליד מספר 1 עומדים שני מספרים שגדולים ממנו. היות ועליות וירידות מתחלפות, יוצא שליד כל מספר אי-זוגי יש שני מספרים שגדולים ממנו וליד זוגי – שני מספרים שקטנים ממנו. לכן ליד 2 יש שני מספרים שקטנים ממנו, וזה לא יתכן כי יש רק מספר אחד כזה. 
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