4. לוח ריבועי חולק ל-2N משבצות מלבניות על ידי 1-N קווים אופקיים ו- 1-N קווים אנכיים, לא בהכרח במרווחים שווים. המשבצות צבועות לפי צביעת שח (כל שתי משבצות צמודות בצבעים הפוכים). כל N המשבצות שעל אחד האלכסונים של הלוח הן שחורות וריבועיות. הוכח שהשטח הכולל של המשבצות השחורות גדול או שווה לשטח הכולל של המשבצות הלבנות בלוח.
פתרון ראשון. נסמן 
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 גובה של שורה ראשונה, שנייה, שלישית, ... בהתאמה. אז היות ובאלכסון נמצאים ריבועים, גם עובי של עמודה ראשונה, שנייה, שלישית, ... זה גם 
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. לכן שטח של משבצת שנמצאת בשורה 
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 ובעמודה 
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נתבונן במספר 
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. מצד אחד, המספר הזה אי-שלילי, הרי הוא ריבוע של מספר ממשי. מצד שני, כאשר נפתח בו סוגריים, נקבל סכום של 
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 עם סימנים. המספרים האלה הן שטחי המשבצות, והסימן חיובי עבור משבצות השחורות ושלילי עבור המשבצות הלבנות. לכן סכום שטחי המשבצות השחורות גדול או שווה לסכום שטחי המשבצות הלבנות.
פתרון שני. בסימונים של פתרון הראשון נסמן 
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נחתוך את הלוח לשורות, ונסדר את השורות האלה בסדר אחר – בהתחלה השורות האי-זוגיות, ובסוף השורות הזוגיות. אחר-כך נעשה אותו דבר עם העמודות. נקבל ריבוע שמחולק ל-4 חלקים שני ריבועים שחורים ששטחיהן 
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 ושני מלבנים לבנים ששטחיהן 
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לכן בעצם מספיק להוכיח כי 
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נעביר 
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 שמאלה ונקבל 
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זה ברור, כי 
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 אי-שלילי – הרי זה ריבוע של מספר ממשי.
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