5. במדינה שתי ערי בירה, צפונית ודרומית, ועוד מספר ערים נוספות. בין זוגות מסוימים של ערים עוברים כבישים. חלק מהכבישים הם כבישי אגרה (צריך לשלם על מעבר בכביש כזה). ידוע שכל נסיעה מהבירה הדרומית לצפונית עוברת דרך 10 כבישי אגרה לפחות. הוכח כי ניתן לחלק את כל כבישי האגרה בין 10 חברות, כך שבכל נסיעה מהבירה 
הדרומית לצפונית יצטרכו לשלם לכל אחת מהחברות.
פתרון. לכל כביש אגרה נתאים מספר, שהוא המספר הקטן ביותר של כבישי אגרה שצריך לעבור כשנושאים מהבירה הדרומית כדי להגיע לכביש זה.
הכבישים שהמספר שלהם הוא 0 נתן לחברה ראשונה, הכבישים שהמספר שלהם 1 – לחברה השנייה, ..., הכבישים שהמספר שלהם 8 לחברה התשיעית, והכבישים שהמספר שלהם 9 אן יותר – לחברה העשירית.

במצב כזה נשאר רק להוכיח טענה:
טענה. בדרך מהבירה הדרומית לצפונית חייבים לעבור בכביש של כל חברה.

הוכחת הטענה. נניח בשלילה שלא עברנו בכביש של חברה מספר K. כלומר, אחרי שהיינו בכביש אגרה של חברה בעלת מספר נמוך יותר עוברים ללא כבישי אגרה לכביש של חברה בעלת מספר גבוהה יותר או לבירה הצפונית.

ניקח את הכביש אגרה האחרון במסלול של חברה שהמספר שלה קטן מ-K. אפשר להגיע לכביש זה אחרי שנעבור 2 – K כבישי אגרה לכל היותר. אם ממנו אפשר לעבור בלי כבישי אגרה לכביש של חברה שמספרה גבוה מ-K, מקבלים סתירה: לכביש של חברה שמספרה גבוהה מ-K מגיעים אחרי רק 1 – K כבישי אגרה. 
אם מהכביש הזה מגיעים לעיר בירה ללא כבישי אגרה, גם מקבלים סתירה: ב-  1 – K כבישי אגרה בלבד מגיעים לעיר בירה, כאשר K אינו עולה על 10. 

ובכן, מקבלים סתירה בכל מקרה ובזה הוכחנו את הטענה.

