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 מספרים ממשיים כאלו ש: 
[image: image2.wmf]3333
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 . הוכח שמתוך המספרים האלה אפשר לבחור 2 שסכומם 0.
פתרון 1
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 או ש:
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 או שנחלק את המשוואה השנייה בראשונה ונקבל 
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באותה הדרך נקבל גם: 
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נחסר את השוויון השני מהראשון ונקבל: 
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מכאן 
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 ואז 
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ואז או ש
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 או 
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במקרה השני  מקבלים 
[image: image12.wmf](
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 , וזה מש"ל.

כלומר, אם לא הצלחנו להוכיח את מה שצריך, נוכל להוכיח ש 
[image: image13.wmf]ad
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. באותה צורה נראה שכל המספרים שווים, וסכומם הרי 0, לכן כולם 0, ואז סכום בכל זוג 0.
מש"ל.
פתרון 2

נשים לב כי 
[image: image14.wmf](
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לכן, אם נרשום פולינום מדרגה 4 ש
[image: image15.wmf],,,
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 הם כל שורשיו,  אז לפי משפט וייטא, הפולינום יהיה זוגי. לכן אם 
[image: image16.wmf]a

 שורש אז גם 
[image: image17.wmf]a
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 שורש, מש"ל.
תזכורת על משפט וייטא
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את 
[image: image19.wmf]k
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, פולינומים סימטריים אלמנטאריים, אפשר לבטא דרך מה שניקרה פולינומים סימטריים יסודיים 
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, ובחזרה. השיטה היפה והכללית ביותר לעשות זאת היא נוסחאות ניוטון:
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