1. א. לשלושת המספרים השלמים החיוביים 
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 יש את אותה הספרה השמאלית. 
האם הספרה הזאת בהכרח שווה ל-1?
ב. אותה השאלה, אך עבור המספרים 
[image: image4.wmf]x

, 
[image: image5.wmf]2

x

, 
[image: image6.wmf]3

x

, . . . , 
[image: image7.wmf]2015

x

.
תשובה. כן, למשל 9.

פתרון. א. קל לראות כי  
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ב. ניקח מספר שטיפה יותר קטן מ-1, כמו למשל 
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. אז לכל 
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 גם 
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 הוא טיפה יותר קטן מ-1, כלומר 
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, כלומר ספרה מובילה אחרי הנקודה היא 
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אם נגדיר 
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, כאשר 
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 הוא מספר טבעי מספיק גדול, כך ש-
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 יהיה שלם, ואז 
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 מתחיל ב-9 לכל 
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הערות. (1) קל לבדוק, שאפילו לסעיף א' אין ספרה אחרת מתאימה חוץ מ-9.

(2) ניתן לקבל דוגמה ספציפית ולא סתם גישה (של תיקחו מספיק תשיעיות). נזכיר אי-שוויון ברנולי: לכל 
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 ולכל 
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 טבעי, מתקיים 
[image: image22.wmf](

)

11

k

xkx

+³+

. קל להוכיח את זה בעזרת אינדוקציה על 
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. לכן 
[image: image24.wmf](

)

55

6

1

110110110.9

1010

k

k

k

--

-³-×=->-=

, כל עוד 
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לכן 
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, כלומר 
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 מתחיל ב-9 לכל 
[image: image28.wmf]4

10

k

<

, ובוודאי כש-
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