4. נתון משולש ABC. יהי I מרכז המעגל החסום במשולש, ויהיו X, Y, ו-Z מרכזי המעגלים החסומים במשולשים AIB, BIC ו-CIA בהתאמה. נתון כי מרכז המעגל החסום במשולש XYZ מתלכד עם I. האם המשולש ABC בהכרח שווה צלעות?
תשובה. כן.
פתרון. הזוויות 
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. מכאן רואים כי המרובע BYIX קמור, כלומר IB נחתך אם XY בנקודה שנסמן Q. באופן דומה, YZ חותך את IC ב-R, ו-ZX חותך את IA ב-P.
נתבונן במרובע PIQX. האלכסון IX בו הוא חוצה גם את הזווית I וגם את הזווית X, (מכיוון ש-I הוא מרכז המעגל החסום של XYZ, ו-X המרכז המעגל החסום של AIB). PIQX הוא דלתון, לכן PQ מאונך ל-IX. באופן דומה ניתן כי QIRY, RIPZ דלתונים.
נסמן 
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אז 
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. אם ניקח סכום של שתי משוואות כלשהן מבין שלוש משוואות אחרונות, פחות משוואה נוספת, נקבל משוואות מסוג 
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, ולכן IP, IQ, IR הם אנכים מ-I ל-XZ, XY, YZ בהתאמה. 
נתבונן כעת במרובע ZAXI. אלכסוניו מאונכים, והישרים AX, AZ סימטריים ביחס ל-IA (הרי הזוויות 
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), ולכן גם ZAXI הוא דלתון. באופן דומה XBYI, YCXI דלתונים. מכל הדלתונים שמצאנו עולה כי 
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לכן כל הזוויות האלו שוות 
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נסמן 
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מסכומי הזוויות במשולשים AIB, BIC, CIA רואים כי 
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נחבר שתי משוואות כלשהן ונחסיר את המשוואה האחרת, וכך נקבל כי 
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